
 

ติวเขมเติมเต็มความรู 

 

คณิตศาสตร 

เรื่อง  จํานวนเชิงซอน 

 

 

อ.ชัยรัตน  เจษฎารัตติกร 



 

จ ำนวนเซิงซ้อน 
 

บทนิยำม      
        ก ำหนดให ้ 1i   และ i    ถูกเรียกวำ่หน่ึงหน่วยจินตภำพ  ( Unit of imaginary ) 
 

กำรหำค่ำของ ni  
 

ทดลองหำค่ำ ni  เพื่อหำผลสรุป 
 

 

     กำรหำค่ำของ ni  แบบทัว่ไป 
 

   กลุ่มท่ี 1 กลุ่มท่ี 2 กลุ่มท่ี 3 กลุ่มท่ี 4  

ใหเ้อำเลขช้ีก ำลงั n  หำรดว้ย .........ถำ้ 
เหลือเศษ  1   แลว้ค่ำของ .........ni         
เหลือเศษ  2  แลว้ค่ำของ .........ni  
เหลือเศษ  3  แลว้ค่ำของ .........ni   
ลงตวัพอดี    แลว้ค่ำของ .........ni  
  

......1 i  
......5 i  
......9 i  

  

......2 i  

......6 i  
......10 i  

  

......3 i  

......7 i  
......11 i  

  

......4 i  

......8 i  
......12 i  

  

 

 

     Tip...        จำกกฎกำรหำรลงตวัเรำน ำ n4  มำใชไ้ดก้บักำรหำค่ำของ  ni  ไดอ้ยำ่งรวดเร็ว คือ 
                     ใหน้ ำ......................................ของ  n   มำหำรดว้ย 4  ก็พอ    
 

 
Ex.1  จงหำค่ำของ  ni  ต่อไปน้ีอยำ่งรวดเร็วท่ีสุด 
          1.  417,5i               ..................................              
 

          2.  413,365,2i          ..................................              
 

          3.  720,598,236i        ..................................   
            

          4.  841,598,526,1i      ..................................              
 
 

Ex.2   ค่ำของ   
780624523481

1000983720541

iiii

iiii



  มีค่ำเท่ำกบัเท่ำใด 

          1.  1                                 2.  1                                 3.  i                                 4.  i  
 
 
 



 

เทคนิคกำรยกก ำลงั nbia )(   
       กำรหำค่ำ nbia )(   ถำ้เรำใชว้ธีิคิดแบบ 

  
n

n biabiabiabiabia )(...)()()()(    ซ่ึงเป็น 

วธีิพื้นฐำนจริงๆนั้นไม่เหมำะสมกบักำรท ำกำรท ำขอ้สอบแน่  เรำจึงควรรู้จกัเทคนิคต่ำงๆดงัน้ี 
  

เทคนิคทัว่ไป 
 

 

 The Best Sol n  
 

 
เม่ือ  a b   

 
 

 
 nbia )(  

 

 
  

 เม่ือ  a b   
 
 

 
 

 nbia )(  

 

 
ตัวอย่ำงโจทย์ที ่ ba   
Ex.3  จงหำค่ำของ  10

1 i  
 

เทคนิคทัว่ไป 
 

 

The Best Sol n  
 

 

 10
1 i  ............................................................. 

 

                ............................................................. 
 

                ............................................................. 
 

                ............................................................. 

 

 10
1 i  ............................................................. 

                 
                 ............................................................. 
 

 

Ex.4  จงหำค่ำของ nbia )(     ใหเ้ร็วท่ีสุด 
             
            1.  10)1( i   ........................................... 
   
                                ...........................................    
             
           2. 20)1( i   ........................................... 
   
                                ...........................................    
 

 

3. 6)22( i  ........................................... 
   
                      ...........................................    
             
4. 15)1( i    ........................................... 
   
                      ...........................................      



 

 
Ex.5   ค่ำของ  10)1( i   คือขอ้ใด 
           1.  32  2.  32  3.  i32    4.  i32  
 

 
 
 
Ex.6   ค่ำของ  510 )22()1( ii    คือขอ้ใด  
          1.  i160128  2.  i160128               3.  i128160    4.  i128160  
 
 

 
 

Ex.7  
100

1 1

2 2
Z i

 
  
 

 แลว้ค่ำของ 2556

2556

1
Z

Z
      เท่ำกบัเท่ำใด   

          1.  2                                  2.  1   3.  1                                     4.  2  
 
 
 
ตัวอย่ำงโจทย์ที ่a b   

Ex.8   จงฝึกหำค่ำของ 3)31( i  และสรุปผลเพื่อน ำไปประยกุตใ์ช้ 
 

  
 3)( ba         3a     +   ba23    +   23ab      +   3b     

 

                 

 1.  3)31( i     .................................................................................................................... 
 

                                       ................................................................................................................... 
 

                                       ................................................................................................................... 
 

         2.  3)31( i     .................................................................................................................... 
 

                                       ................................................................................................................... 
 

                                       ................................................................................................................... 
 
 



 

 

 3. 3)31( i   ................................................................................................................... 
 

                                       ................................................................................................................... 
 

                                       ................................................................................................................... 
 

      4. 3)31( i   ................................................................................................................... 
 

                                       ................................................................................................................... 
 

                                       ................................................................................................................... 
 
 

 

Tip…       สรุปค่ำของ 3)3( i  หรือ 3)31( i   มกัจะถูกน ำมำออกเป็นขอ้สอบ 
                   เรำสำมำรถหำค่ำไดอ้ยำ่งรวดเร็วโดยใชห้ลกั   “ .......... เท่ำ ไม่เอำ  ......... ” 
 

 

Ex.9   จงฝึกหำค่ำของ 3)3( i  หรือ 3)31( i   ใหเ้ร็วท่ีสุด 
 

           1.  3)31( i     ......................................           5.  3)3( i   ......................................    
 

           2.  3)31( i   ......................................       6.  3)3( i   ......................................    
 

           3. 3)31( i    ......................................     7. 3)3( i   ...................................... 
 

           4. 3)31( i    ......................................     8. 3)3( i   ...................................... 
 
Ex.10  ให ้ iZ 31   แลว้  66  ZZ   เท่ำกบัเท่ำใด   

             1.   
6

12

2

12                            2.   
6

12

2

12   3.   
12

6

2

12                           4.   
12

6

2

12   

 
 
 
 

Ex.11   ให ้ , ,a b c  และ  1 3i  เป็นค ำตอบของสมกำร  4 3 22 13 15 20 0x x x x         ค่ำของ 
   3( )a b c   ตรงกบัขอ้ใด 
             1.  8  2.  8          3.  8i     4.  8i  
 
 



 

 
 

 

    Tip…     สรุปค่ำของ 3)
2

1

2

3
( i  หรือ 3)

2

3

2

1
( i   ก็มกัจะถูกน ำมำออกเป็นขอ้สอบ 

                   เรำสำมำรถหำค่ำไดอ้ยำ่งรวดเร็วโดยใชห้ลกัเดิมๆคือ   “ .......... เท่ำ ไม่เอำ  ......... ” 
 

 

Ex.12   จงฝึกหำค่ำของ 3)
2

1

2

3
( i  หรือ  3)

2

3

2

1
( i  ใหเ้ร็วท่ีสุด 

 

              1.  3)
2

3

2

1
( i      ......................................          5. 3)

2

1

2

3
( i    ......................................    

 

              2.  3)
2

3

2

1
( i    ......................................    6. 3)

2

1

2

3
( i    ......................................    

 

              3. 3)
2

3

2

1
( i   ......................................    7. 3)

2

1

2

3
( i   ................................... 

 

              4. 3)
2

3

2

1
( i   ......................................   8. 3)

2

1

2

3
( i   ................................... 

 

Ex.13   ก ำหนดให ้ 
2

3


i
Z   จงหำค่ำของ  60Z    

              1. 1                                 2.  1  3.  i                                   4.  i  
 
 
 
 
 

Ex.14   ก ำหนดให ้ ix
2

3

2

1
   และ  iy

2

3

2

1
   ค่ำของ 000,1999 yx     ตรงกบัขอ้ใด 

             1.  i
2

3

2

1
                                                    2.  i

2

3

2

1
  

             3.  i
2

3

2

1
                                                       4.  i

2

3

2

1
  

 
 
 
 



 

 

Ex.15   ถำ้  iZ 312 3    และ  bia
Z

Z


 27

18

  เม่ือ ba,  เป็นจ ำนวนจริงแลว้  ba    มีค่ำเท่ำกบัขอ้ใด 

 ต่อไปน้ี 
             1.  1                                  2.  0  3.  1                           4.  2  
 
 
 
 

Ex.16   ก ำหนดให ้ 1x  และ  2x   เป็นค ำตอบของสมกำร 2 1 0x x     จงหำค่ำของ 1999 1999

1 2x x  
             1.  1                                 2.  0   3.  1                                    4.  2  
 
 
 
 
 
 

Ex.17   พิจำรณำขอ้ควำมต่อไปน้ี 

             ก.  01
2

31
3














  i                                ข.  2
2

31

2

31
66














 














  ii  

      ขอ้ใดต่อไปน้ีถูก 
       1.  ก  ถูก  และ  ข  ถูก  2.  ก  ถูก  และ  ข  ผดิ 
      3.  ก  ผดิ  และ  ข  ถูก  4.  ก  ผดิ  และ  ข  ผดิ 
 
 
 

 

  Tip...    ขอ้สอบท่ียำกๆมกัจะน ำสัญลกัษณ์   ซ่ึงหมำยถึงกำรน ำค่ำท่ีโจทยก์ ำหนดมำบวกกนั 
                แต่เรำรู้อยูแ่ลว้วำ่จ  ำนวนเชิงซอ้นมกัจะมีค่ำท่ีวนเวยีนซ ้ ำๆ  ดงันั้นถำ้เรำหดัสังเกตใหดี้จะ 
                พบวำ่ผลบวกดงักล่ำวสำมำรถสรุปเพื่อหำค ำตอบใหไ้ดง่้ำยๆดงัน้ี 
 

   1.  กำรหำค่ำ  ni   ควรจะหำผลบวกคร้ังละ.........ตวั และจะมีค่ำ .....................เสมอ 
 

   2.  กำรหำค่ำ
n

i 














2

3

2

1   ควรจะหำผลบวกคร้ังละ.........ตวั และจะมีค่ำ .....................เสมอ 

 

   3.  กำรหำค่ำ
n

i 









2

1

2

1   ควรจะหำผลบวกคร้ังละ.........ตวัและจะมีค่ำ .....................เสมอ  
 

           ข้อควรระวงั     n  ท่ีใชจ้ะตอ้งเร่ิมจำก   1  
 



 

 

Ex.18   ก ำหนดให ้  2 81 1 1 1 1 1
1 ( ) ( ) ... ( )

2 2 2 2 2 2
Z i i i         แลว้ Re( )Z  คือขอ้ใด 

             1.  1   2.  15  3.  15  4.  1  
 
 
 
 
 

Ex.19   ค่ำของ   
1201

1

31

2 2

n

n

i


 
 

 
 

  เท่ำกบัขอ้ใด   

             1.  i
2

3

2

1
                                                       2.  i

2

3

2

1
  

             3.  i
2

1

2

3
                                                       4.  i

2

1

2

3
  

 
 
 
 

 

Ex.20   ค่ำของ   

















1996

1 2

3

2

1

n

n

i  เท่ำกบัขอ้ใด   

             1.   i31
2

1
   2.   i 3

2

1  

             3.   i 3
2

3   4.   i31
2

3
  

 
 
 

 
 

Ex.21   ก ำหนด  

















480

1 2

3

2

1

n

n

iA  และ  

















480

1 2

2

2

1

n

n

iB  ค่ำของ  BA เท่ำกบัเท่ำใด   

 
 
 
 



 

อนิเวอร์สกำรคูณจ ำนวนเชิงซ้อน 
 

นิยำม           ก ำหนดให ้   biaZ      อินเวอร์สกำรคูณของ  Z   จะคือ    1Z  

                                      ............................1 Z  
                    เม่ือคูณสังยคุเพื่อท ำใหส่้วนเป็นจ ำนวนเตม็จะได ้

                                      ............................1 Z   
                    เพื่อใหง่้ำยแก่กำรใช ้ เรำตกลงจะท่องจ ำมนัวำ่.............................................................. 
                    โปรดจ ำนะกฎขอ้น้ีใชบ้่อยมำก  ...........1  ZZ เสมอ 
               

 
Ex.22   จงฝึกหำอินเวอร์สกำรคูณของจ ำนวนเชิงซอ้นต่อไปน้ีให้เร็วท่ีสุด  

ก ำหนดจ ำนวนเชิงซ้อน Z  ค่ำของอินเวอร์สกำรคูณ )( 1Z  
 

1.  iZ 43  
 

1Z  
 

 

2.  iZ 52  
 

1Z  
 

 

3.  iZ 23  
 

1Z  
 

 

4.   sincos iZ   
 

1Z  
 

 
Ex.23   ก ำหนดให ้ 126109 ... iiiZ   เม่ือ   12 i   แลว้ 12 Z   เท่ำกบัขอ้ใดต่อไปน้ี   
        1.  i1                                               2.  i1   
            3.  i1                                               4.  i1  
 
 
 

เทคนิคกำรหำรจ ำนวนเชิงซ้อน 
 

   กำรหำรจ ำนวนเชิงซอ้น 
dic

bia



   นั้นท ำได ้ 2 วธีิ คือ 

   1.  วธีิทัว่ไปเรำจะท ำไดโ้ดยกำรคูณคู่สังยคุ คือ  
22

)()(

dc

iadbcbdac

dic

dic

dic

bia













  

   2.  หำรอยำ่งรวดเร็วโดย 




dic

bia  
 

 



 

 
Ex.24  จงฝึกใหรู้้จกัพื้นฐำนของกำรหำรจ ำนวนเชิงซ้อนโดยวธีิกำรคูณดว้ยคู่สังยคุ 

 

     โจทย ์
 

 

กำรหำรจ ำนวนเชิงซอ้นโดยวิธีกำรคูณดว้ยคู่สังยคุ 

 

1.  
i

i

43

24



  
 

 











)43(

)43(

)43(

)24(

i

i

i

i  

 

2.  
i

i

54

32



  
 

 











)54(

)54(

)54(

)32(

i

i

i

i  

 

3.  
i

i

43

2



  
 

 











)43(

)43(

)43(

)2(

i

i

i

i  

 

4.  
i

i





4

2  
 

 











)4(

)4(

)4(

)2(

i

i

i

i  

 

Ex.25   จงฝึกหำรจ ำนวนเชิงซอ้นต่อไปน้ีใหส้ั้นและรวดเร็วท่ีสุด        
 

1.  




i

i

43

24  
 
 
 

 

2.  




i

i

54

32  
 

 

3. 




i

i

43

2  

 

4.  




i

i

54

43  
 
 
 

 

5.  




i

i

43

32  

 

6.  




i

i

74

63  

 

Ex.26   ก ำหนด Z  เป็นจ ำนวนเชิงซอ้น   ซ่ึง  
i

i

i

i
Z

21

21

1

1









    และ biaZ 1   จงหำค่ำของ ba   

             1.  
3

1
                              2.  

3

2
                              3.  

3

1                                   4.  
3

2  

 
 
 
 
 
 

 



 

 

Ex.27   ส่วนจริงของจ ำนวนเชิงซ้อน  
12

1

2









 i

i   คือขอ้ใดต่อไปน้ี  

             1. 64                               2.  16                            3.  16                                  4.  64                                                               
 
 
 
 
 

Ex.28   ค่ำของ  
1032

1

1
...

1

1

1

1

1

1



















































i

i

i

i

i

i

i

i   คือ    

             1.  i1                  2.  i1                   3.  i1                     4.  i1  
 
 
 
 
 

Ex.29   ค่ำของ  
253932

1

1
...

1

1

1

1

1

1



















































i

i

i

i

i

i

i

i    คือ    

             1.  i1                            2.  1                        3.  i1                     4.  1  
 
 
 
 
 

 
 

Ex.30   ให ้ cba ,,   เป็นรำกทั้งสำมของสมกำร  0753 23  xxx   ค่ำของ  222 cba      มีค่ำ 
 เท่ำกบัขอ้ใด  
              1.  1                                   2.  1  3.  2                                    4.  3  
 


