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คณิตศาสตร รายการที่ 16 : การนับ (COMBINATORICS)

หลักการคูณ
ถาการทํางานหนึ่งมีวิธีการทํา  k  ข้ันตอน   คือ  ข้ันตอนที่  1  ถึงขั้นตอนที่ k
โดยที่          การทํางานขั้นตอนที่  1     มีวิธีทํา  n1  วิธี
                   การทํางานขั้นตอนที่  2    มีวิธีทํา  n2  วิธี
                   การทํางานขั้นตอนที่  k    มีวิธีทํา  nk  วิธี
                   จํานวนวิธีทํางานนี้เทากับ    n1 • n2 • n3 •…• nk    วิธี
Tip…  หลักในการเลือกใชหลักการนับ
          กอนที่จะเรียนหลักการคูณควรรูจักคําวาขั้นตอน (สําคัญมากนะ) ดังนี้
ข้ันตอนคือ.......................................................................................................
ซึ่งโจทยทุกขอจะแบงขั้นตอนออกได 3 อยางเทานั้น  คือ

1.  ชนิดเปนตัวระบุข้ันตอน
2.  ส่ิงที่เคลื่อนที่เปนตัวระบุข้ันตอน
3.  ตําแหนงเปนตัวระบุข้ันตอน

Ex.1  บริษัทผลิตเสื้อผาสําเร็จรูปแหงหนึ่งผลิตเสื้อ  6 แบบ กางเกง 5 แบบ เนคไท 4 แบบ    
ถาจะจัดแตงตัวใหกับหุนเพื่อนําไปโชวหนาราน  จะสามารถแตงเปนชุดตางๆ กันไดกี่ชุด

          (โจทยขอนี้..................................................เปนตัวระบุข้ันตอน)

Ex.2  จดหมาย 4 ฉบับ จะใสลงในตูไปรษณีย 3 ตูไดแตกตางกันกี่วิธี

          (โจทยขอนี้..................................................เปนตัวระบุข้ันตอน)

Ex.3  เลขโดด 5, 6, 7, 8 จะสรางเลข 3 หลัก ไดแตกตางกันกี่วิธี

          (โจทยขอนี้..................................................เปนตัวระบุข้ันตอน)

โจทยบางขอ  อาจมองขั้นตอนไดถึง 2 อยาง    ซึ่งไมวาจะเลือกคิดอยางใดก็ไดคําตอบเทากัน เชน
Ex.4  นายแดงจะขึ้นบันได 5  ข้ันโดยจะขึ้นทีละกี่ข้ันก็ได อยากทราบวาเขาจะขึ้นบันไดไดแตกตางกันกี่วิธี
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โจทยบางขอ  เร่ิมเรียนการนับใหมๆ และยังไมชํานาญอาจมองไมออกวาขั้นตอนคืออะไร  เชน  กลุมโจทย
การหาจํานวนตัวเลขที่หาร n  ลงตัว

Ex.10  จํานวนเต็มบวกที่หาร  150 ลงตัวมีทั้งหมดกี่จํานวน

         การเรียนรูจากขอผิดพลาดเปนหลักที่สําคัญตัวหนึ่งสําหรับผูที่เรียนการนับใหมๆ   กลาวคือ   บางครั้ง
เราอาจคิดไดวาโจทยขอหนึ่งอาจทําไดหลายวิธีแตตองจําไววา    ถาวิธีดังกลาวถูกตอง      ทุกวิธีจะตองได
คําตอบเทากัน ( เราจะเลือกทําวิธีที่เร็วสุดในขอตอไป )    แตถาคําตอบไมเทากันแสดงวาตองมีวิธีใดวิธีหนึ่ง
ผิด    ถาเราอยากเกงเรื่องการนับเราจะตองหาสาเหตุของการผิดนั้น ใหได    จะไดไมทําโจทยผิดในหอง
สอบนั่นเอง

Ex.5   นาย  ก , ข  และ  ค  จะขึ้นลิฟตซึ่งมีทั้งหมด  3  ตัว  จํานวนวิธีที่นาย ก  และ  ข  ข้ึนดวยกันแตนาย
ค  ข้ึนคนเดียวมีคาเทากับขอใดตอไปนี้
1.  6 2.  7
3.  8 4.  9

วิธีที่ 1 เปนวิธีคิดที่..…………........................
เพราะ.......................................…………......

วิธีที่ 2 เปนวิธีคิดที่.....…………….....................
เพราะ...............……………..............................
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Ex.6     การเขียนเครื่องหมาย  O  หรือ  X ลงในตารางขนาด  2 x 3 โดยใหมีเครื่องหมายเต็มทุกชองและตองมี
เครื่องหมายอยางนอยอยางละ  1  เครื่องหมาย   แลวจํานวนวิธีเขียนเทากับเทาไร

วิธีที่ 1 เปนวิธีคิดที่…………...........................
เพราะ..................................…………...........

วิธีที่ 2 เปนวิธีคิดที่.............…………..............
เพราะ.........................…………....................

Ex.7     กําหนด  A = {1, 2, 3, 4, 5}, B = {6, 7, 8, 9, 10} จงหาจํานวนฟงกชัน  ƒ  ซึ่งเปนฟงกชัน  1 - 1
จาก A ไปทั่วถึง B
1.  200 2.  160
3.  120 4.  80

Ex.8     ถา  A = {-2, -1 0, 1, 2}  แลวจํานวนทั้งหมดของฟงกชัน  ƒ : A → A ซึ่งมีคุณสมบัติวา
ƒ (x) > 0  สําหรับ  x < 0  และ  ƒ (x) < 0  สําหรับ  x > 0  เทากับขอใดตอไปนี้
1.  160 2.  80
3.  64 4.  16

Ex.9     กําหนดให A = {1, 2, 3, 4, 5},  จํานวนของฟงกชัน ƒ : A → A ซึ่งมีคุณสมบัติวาทุก  x ∈ A, ƒ(x) > x
หรือ  ƒ(x) = 3    เทากับขอใดตอไปนี้
1.  24 2.  29
3.  72 4.  120
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Ex.10   กําหนดให  A = {1, 2}  และ  B = {1, 2, 3, …, 10}  ถา  N = {ƒ | ƒ : A → B, ƒ เปน  1 - 1  
และมี  x ∈ A  อยางนอยหนึ่งตัวที่  ƒ (x) = x}  แลว  N  มีจํานวนสมาชิกกี่ตัว

วิธีจัดหมู (การเลือก)

จํานวนวิธีจัดหมูของสิ่งของที่แตกตางกัน  n  ส่ิง   โดยเลือกคราวละ  r  ส่ิง

เทากับ   !)!(
!

rrn
n
−    วิธี

Ex.11   ในการแขงขันฟุตบอล     คณะกรรมการจัดการแขงขันจัดใหมีการ  แขงขันแบบพบกันหมด
ปรากฏวาจะตองจัดใหมีการแขงขันทั้งหมด  36  คู    การแขงขันนี้มีทีมเขารวมแขงขันจํานวนเทา
กับขอใดตอไปนี้  (ENT’40)
1.  6 2.  8
3.  9 4.  12

Ex.12   ขอสอบปรนัยวิชาหนึ่งมี  6 ขอ  ขอที่  1  และขอที่  2  มีคะแนนเต็มขอละ  3  คะแนน   ขออ่ืนๆ มี
คะแนนเต็มขอละ 1  คะแนน      หากนักเรียนตอบขอใดถูกตองจะไดคะแนนเต็มของขอนั้น     หาก
ตอบผิดจะไดคะแนน  0  จํานวนวิธีที่นักเรียนจะทําคะแนนวิชานี้ได  60  เปอรเซ็นตพอดี   เทากับ
ในขอใดตอ ไปนี้ (ENT’36)
1.  6 2.  7
3.  8 4.  9

Ex.13  จากอาจารย  4 คน นักเรียนชาย  5  คน นักเรียนหญิง  2  คน     ตองการเลือกตัวแทน  4  คน
โดยใหมีอาจารย  1 คน  และนักเรียนหญิงอยางนอย  1  คน    
จํานวนวิธีเลือกเทากับในขอใดตอไปนี้ (ENT’36)
1.  20 2.  80
3.  100 4.  204
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Ex.14   ตองการเลือกสมาชิก 4 คน จากสมาชิกทั้งหมด  12  คน  เพื่อเปนตัวแทนเขารวมประชุม  โดยที่
สมาชิกทั้ง  12  คนนี้  มีสามีภรรยาคูหนึ่ง  ซึ่งถาคนใดคนหนึ่งไดเปนตัวแทน อีกคนหนึ่งตองไดเปน
ดวย  ดังนั้นจํานวนวิธีเลือกตัวแทนเทากับขอใดตอไปนี้  (ENT’35)
1.  45 2.  66
3.  210 4.  255

Ex.15   ตูใบหนึ่งมีเสื้อสีแดงแบบตางๆ กัน  6  ตัว และเสื้อสีขาวแบบตางๆ กัน  4 ตัว ถาสุมหยิบเสื้อจากตูใบ
นี้มา 5 ตัว ใหมีสีคละกันแลว จํานวนวิธีที่จะหยิบไดเสื้อสีแดงมากกกวาเสื้อสีขาวคือขอใดตอไปนี้  
(ENT’34)
1.  60  วิธี 2.  120  วิธี
3.  180  วิธี 4.  240  วิธี

Ex.16   มีคนงานหญิง  6  คน และคนงานชาย  8  คน  ซึ่งมีนายดํารวมอยูดวย    ถาจะเลือกคนงาน  4  คน
ไปทํางานที่ตางกัน  4 ประเภทโดยใหเปนหญิง  2  คน เปนชาย  2  คน และใหมีนายดําอยูใน  4  คน
นี้ดวย   จํานวนวิธีการเลือกคนงานดังกลาวเทากับขอใด  (ENT’46)
1.  1,920  วิธี 2.  2,400  วิธี
3.  2,520  วิธี 4.  2,880  วิธี

Ex.17   ในโรงเรียนแหงหนึ่งมีนักกีฬาฟุตบอลและนักกีฬาบาสเกตบอลรวมกัน 30 คน     เปนนักกีฬาฟุตบอล
17 คนและนักกีฬาบาสเกตบอล  18 คน  ถาจะเลือกประธานกีฬาของโรงเรียน 1 คนและรองประธาน
กีฬา 1 คนจากนักกีฬากลุมนี้      โดยที่ประธานตองเปนทั้งนักกีฬาฟุตบอลและนักกีฬาบาสเกตบอล
แลวจํานวนวิธีการเลือกดังกลาวมีทั้งหมดเทาใดตอไปนี้  (ENT’46)
1.  125 2.  130
3.  145 4.  150

Ex.18   โรงงานแกะสลักไมแหงหนึ่งมีคนงาน  15  คน    เปนหญิง  6  คน ชาย 9 คน    ผูจัดการรับงานมา
3  ชนิดโดยงานชนิดที่หนึ่งใชคนงานหญิง  3  คน   งานชนิดที่สองใชคนงานชาย  5  คน   สวนงาน
ชนิดที่สามใชคนงานชายหรือหญิงก็ไดจํานวน  3  คน    จํานวนวิธีที่ผูจัดการจะเลือกคนงานใหแกะ
สลักไมเทากับขอใดตอไป(ENT’37)
1.  37,800  วิธี 2.  68,250  วิธี
3.  75,600  วิธี 4.  88,200  วิธี
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Ex.19   สมศรีมีเพื่อน 9 คน  เธอตองการชวนเพื่อนเพียง 5 คน  ที่พอจะขึ้นรถไปทัศนาจรตางจังหวัดได
ในบรรดาเพื่อน 9 คนนี้มีเพื่อน 2 คนที่มีอุปนิสัยเขากันไมได และทั้งสองคนนี้จะไมยอมไปไหน
พรอมกัน  จงหาจํานวนวิธีที่ สมศรีจะชวนเพื่อนๆ ไปเที่ยว  โดยเพื่อนที่มีปญหาทั้งสองไมไดไป
พรอมกัน
1.  86 2.  91
3.  56 4.  105

Ex.20   ในการสัมภาษณผูสมัครเขาทํางานของสํานักงานแหงหนึ่ง  มีผูสมัครเปนชาย 5 คนเปนหญิง 5 คน
ถาผูสัมภาษณตัดสินใจเรียกผูสมัครมาสัมภาษณเพียง 5 คน  โดยเลือกชาย 3 คนและหญิง 2 คน
จากผูสมัครทั้งหมดโดยการสุม  ดังนั้นการจัดลําดับเขาสอบสัมภาษณทีละคน  โดยใหผูสมัครที่
เปนชายเขาสอบติดตอกันจะมีจํานวนวิธีเทากับ  ( เตรียมฯ )

            1.  100  วิธี                      2.  200  วิธี
            3.  1,200  วิธี              4.  3,600  วิธี
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