
 

 
 
 
 
 

อ. รัฐฐา  ศรีดวม 

 
สมการกําลังสอง 
และพาราโบลา 

สถาบันกวดวชิา Grade4 
 

 

 

 

 

สมการกําลังสอง
 

Ax2 + Bx + C = 0 

 การแยกตัวประกอบ 
 

 
x2 – 2x – 8 = 0 
 x2 – 2x – 8  =  0 
 (x + 2)(x – 4) = 0 
  x =  -2, 4 
 
x2 + 7x + 12 = 0 
 x2 + 7x + 12 =  0 
 (x + 3)(x + 4)  =  0 
  x =  -3, -4 
 
x2 +3x – 10 = 0 
 x2 +3x – 10  =  0 
 (x + 5)(x – 2)  = 0 
  x =  -5, 2 
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x2 – 6x + 5 = 0 
 x2 – 6x + 5 =  0 
 (x – 5)(x – 1)  =  0 
  X =  5, 1 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

การจัดรูปกําลงัสองสมบูรณ 

เพิ่มพจนกลาง, เพิ่มพจนทาย 
จงหาคําตอบของ   x2 – 4x – 1    =   0 
 x2 – 4x – 1  =  0 
 (x2 – 4x + 22) – 1 – 22  =  0 
   (x – 2)2 – 5  =  0 
 (x – 2 +      )(x – 2 –        ) =  0 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

การใชสูตรหาคําตอบ 

ําลังสอง  ax2 + bx + c = 0 
 

คําตอบของสมการ 

 
สมการก

a2
ac4bbx

2 −±−=  

 

ผลบวกของคําตอบ a
b−  

 

ผลคูณของคําตอบ a
c  

5 5

52,52x = − +
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คําตอบของสมการกําลังสอง 
 
สมการมี 2 คําตอบ เมื่อ b2 – 4ac > 0 

ีคําตอบเดียว เมื่อ b2 – 4ac = 0 
มีคําตอบ เมื่อ b2 – 4ac < 0 

สมการม
สมการไม

 

 

  
  
  
 

 

 

 

จงหาคําตอบของสมการ 3x2 – 2x – 7 = 0 
ิธีทํา 

a = 3, b = -2, c = -7 

ว
 

 ( )
)3(2

)7)(3(42)2( 2 −−−±−−
=x

 

6
882x ±=  

3
221,3

221x + −=  

39x7x2 2 =−

x15)1x(x2 +=+

 

 ตัวอยางโจทย สมการกําลังสอง 
 
1.  

2.  

3.  08
1x4

3x2 =+−

4.  
2
7

x2
4x

1x
2x =−−−

+

4)1x( 2 =−

0100x9 2 =−

048x2x 36 =−+

5.  

6.  

7.  

8.  011x
6x10 =+−

018)4x(11)4x( 2 +−−− =9.  
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จงหาคาของ k เมื่อสมการ kx2 + 4x + 1 = 0  มีคําตอบเพียงคาเดยีว 

ิธีทํา 
b2 – 4ac =  0 
42 – 4k(1) =  0 
 k  =  4 

 
ว
 
 
 

 
 
 โจทย 
 
 
จงหาเลข 2 จํานวนที่อยูติดกนั ซ่ึงผลบวกของกําลังสองของเลขทั้งสองจํานวนนั้น มีคาเทากับ 85 
 
เลขจํานวนหนึง่เปนสามเทาของเลขอีกจํานวนหนึ่ง ถาแตละจํานวนถกูเพิ่มขึ้น 1 แลวผลบวกของสวนกลับ
จะมีคา         จงหาเลขสองจํานวนนั้น  21
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จงหาคา k เมื่อกําหนดเงื่อนไขตอไปนี ้

2kx  = 2kx + 6x – 7 มีผลบวกของคําตอบเปน 4 
 
จงหาคา k เมื่อกําหนดเงื่อนไขตอไปนี ้

23x – kx  + 12 = 0 มีผลคูณของรากเทากับ 3 
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สมการพาราโบลา
 
 
 
 
 
 
 

 

••

 

a > 0 

••

 

a < 0 

y = ax2 + bx + c 

รูปรางของพาราโบลา

พาราโบลาหงาย พาราโบลาคว่ํา

y = ax2 + bx + c 

 

 
 

 

 

 

  
 

 

 

 

แกนพาราโบลา 

จุดตัดแกน x 

จุดยอด 

สวนประกอบของพาราโบลา
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การหาสวนประกอบของพาราโบลา
 
 
 

y = ax2 + bx + c 

 
ขอใดเปนกราฟพาราโบลา 

1) x2 + y2 + 2x – 4y – 5 =0 
2) X2 – 2x + 5 – 3y = 0 
3) 3x – 4y =5 
4) x / 3 + y / 4 = 7  

 
 
 

 

กราฟ  y  =  x2 – 2x – 35  
ตัดแกน x ที่จุด A และ จดุ B มีจุดยอดอยูที่จุด C สามเหลี่ยม ABC มีพืน้ที่เทาไร 

1.  96   ตารางหนวย 2.  144   ตารางหนวย 
3.  162   ตารางหนวย 4.  216   ตารางหนวย 

 
ลวดยาว 20 เซนติเมตร ดัดเปนรูปสี่เหล่ียมมุมฉาก จะไดพื้นที่มากที่สุดเปนเทาใด 

1.  16   ตารางเซนติเมตร 2.  25   ตารางเซนติเมตร 
3.  32   ตารางเซนติเมตร 4.  36   ตารางเซนติเมตร 

 
 

จุดยอด (Vertex)  = )( a4
bac4,a2

b 2−−  

 

  แกนสมมาตร a2
bx −=  

โจทย 
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2พาราโบลารูปหนึ่ง มีสมการเปน y = c – 2x – x  มีคาสูงสุดเทากับ –2 จะมีจดุตัดแกน Y เปนจดุใด 
1.  (0, -1) 2.  (0, -2) 
3.  (0, -3) 4.  (0, -4) 

 
ถา x + 2y = 8 แลวคาสูงสุดของ xy เปนเทาใด 

1.  2 2.  4 
3.  8 4.  16 

 
มีร้ัวยาว 180 เมตรเพื่อใชลอมร้ัวท่ีดินริมฝงแมน้ําเปนบรเิวณเปนรูปสี่เหล่ียมผืนผา ใหไดพืน้ที่มากที่สุด จะ
ลอมไดพื้นที่เทาใด ทั้งนี้โดยใชร้ัวลอมเพยีงสามดาน  (ดานริมน้ําไมตองลอม) 
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