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คณิตศาสตร รายการที่ 11 : อนุกรมเลขคณิต (SEQUENCES AND SERIES)

ลําดับเลขคณิต    ( Arithmetic  Sequence )

นิยาม...            ลําดับเลขคณิตคือลําดับที่มีผลตางรวม  d คงที่
ลําดับเลขคณิต   a1, a1 + d, a1 + 2d, a1 + 3d,…,a1 + (n – 1)d

an = a1 + (n – 1)d

TIP…
การหาพจนทั่วไปของลําดับเลขคณิตนั้นทําไดงายมากๆ ดังนี้

an = dn   เปนพจนแรก

Ex.1  จงหาพจนทั่วไปของลําดับตอไปนี้อยางรวดเร็วที่สุด
1.    11,  13,  15,  19,  …          จะได  an =...........……...............
2.    7,  10,  13,  16,  19,  ...      จะได an =….....…......................
3.    2,  -1,  -4,  -7,  -10,  ...        จะได an =….............................
4.    4,  2,  0,  -2,  -4,  ...             จะได an =……...........................

Ex.2   พจนที่  30  ของลําดับเลขคณิต    คือขอใด
1.  83.0 2.  83.5
3.  84.0 4.  84.5

Ex.3  กําหนดใหลําดับแรก  : -9, -7, -5, …
กําหนดใหลําดับหลัง  : 12, 15, 18, …
พจนที่ 20 ของลําดับแรกมีคามากกวาพจนที่ 5 ของลําดับหลังอยูเทาไร
1.  3 2.  5
3.  7 4.  9

Ex.5   พจนแรกที่เปนจํานวนเต็มลบของลําดับเลขคณิต  200, 182, 164, 146, …
มีคาตางจากพจนที่   10  เทากับขอใดตอไปนี้  ( Ent’ 40 )
1.  54 2.  38
3.  22 4.  20
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Ex.6   กําหนดให n เปนจํานวนเต็มบวกที่นอยที่สุด  ที่ทําใหพจนที่ n  ของลําดับเลขคณิต  3, 7 ,11, …
มีคามากกวา 1,000 ขอใดตอไปนี้คือคาของ n
1.  154 2.  200
3.  239 4.  251

Ex.7  พจนที่เทาไรของลําดับ         จะเร่ิมมีคาเปนลบคาแรก
1.  พจนที่  13
3.  พจนที่  15

Ex.8  จงฝกทําโจทยตอไปนี้ให
โจทย

 พจนที่ 20  ของลําดับ
 เลขคณิตที่  a4 = 32
 และ          a9 = 42

Ex.9  จงฝกทําโจทยตอไปนี้ให
โจทย

 พจนที่ 15  ของลําดับ
 เลขคณิตที่  a4 = 26
 และ           a9 = 61

Ex.10  จงฝกทําโจทยตอไปน
โจทย

 พจนที่ 18  ของลําดับ
 เลขคณิตที่  a7 = 26
 และ           a13 = 80
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2.  พจนที่  14
4.  พจนที่  15

เร็วที่สุด
ข้ันที่ 1 หาd
(m – k)d = am - ak

ข้ันที่ 2
an = am + (n – m)d

เร็วที่สุด
ข้ันที่ 1 หาd
(m – k)d = am - ak

ข้ันที่ 2
an = am + (n – m)d

ี้ใหเร็วที่สุด
ข้ันที่ 1 หาd
(m – k)d = am - ak

ข้ันที่ 2
an = am + (n – m)d

33
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Ex.11  จงฝกทําโจทยตอไปนี้ใหเร็วที่สุด
โจทย ข้ันที่ 1 หาd

(m – k)d = am - ak

ข้ันที่ 2
an = am + (n – m)d

 พจนที่ n  ของลําดับ
 เลขคณิตที่  a2 = 16
 และ           a12 = 116

Ex.12  กําหนดใหพจนที่ 5 และพจนที่ 3 ของลําดับเลขคณิตเทากับ 16 และ 6
            ตามลําดับแลวพจนที่ 1   และผลตางรวมมีคาตรงกับคาในขอใด

1.  –4, 5                    2.  –3, 7
3.  –2, 6                  4.  –1, 8

Ex.13  ถาพจนที่ 4 พจนที่ 42  และพจนสุดทายของลําดับเลขคณิต เปน 0, 95  และ 125  ตามลําดับแลว
พจนแรกและจํานวนพจนของลําดับนี้ตรงกับขอใด

1.                2.

3.                    4.

ลําดับเรขาคณิต ( Geometric  Sequence )
นิยาม...             ลําดับเรขาคณิตคือลําดับที่มีอัตราสวนรวม  r  คงที่
ลําดับเรขาคณิต      a1, a1r, a1r2, a1r3, …, a1rn - 1

an = a1rn - 1

Ex.14  จงตรวจสอบวาลําดับตอไปนี้เปนลําดับเลขคณิตหรือลําดับเรขา
            1.   1 , 5 , 9 , 13 , 17 , …     เปนลําดับ…….................
                                                        และมีคา.......…………....เปนคาคงที่

            2.   5  , -2 , -9 , -16 ,….       เปนลําดับ…….................
                                                        และมีคา.......…………....เปนคาคงที่

            3.   2 , 6 ,18 , 54 ,…            เปนลําดับ…….................
                                                        และมีคา.......…………....เปนคาคงที่

53,
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Ex.15  ลําดับเรขาคณิตในขอใดตอไปนี้ มีอัตราสวนรวมอยูในชวง  (0.3, 0.5)

1.                                    2.

3.                                   4.

Ex.16   ให  x, y, z, w เปนพจน  4 พจนเรียงกันในลําดับเรขาคณิต   โดยที่ x เปนพจนแรก
ถา  y + z =6   และ  z + w = -12  จงหาคาสัมบูรณของพจนที่  5  ของลําดับนี้ ( EN1 )

Ex.17   ให  an  เปนพจนที่  n  ของลําดับเรขาคณิต  โดยมี  r  เปนอัตราสวนรวม
ถา     แลว  r  คือขอใดตอไปนี้( EN1 )

1. 2.  

3.
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    -2 4.      2

eries)
บวกของพจนทุกพจนของลําดับจํากัด  a1, a2, a3, …, an สามารถเขียนไดในรูป
n = a1 + a2 + a3 + … + an – 2 + an – 1 + an

ผลบวกของพจนทุกพจนของลําดับจํากัดวา   อนุกรมจํากัด

ขคณิต  ( Arithmetic  Series )
รมเลขคณิต  จึงคือผลบวกของลําดับเลขคณิต   ซึ่งสรางสูตรเฉพาะไดดังนี้
                )(

2 1 nn aanS +=                              .........สูตรที่ 1

                
))1(2(

2 1 dnanS n −+=
                 .........สูตรที่ 2

2 2
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Ex.18  ผลบวก 10 พจนแรกของอนุกรมเลขคณิตอนุกรมหนึ่งเทากับ 430   ถา
           พจนที่ 10  ของอนุกรมนี้คือ 79 แลวผลบวก 3 พจนแรกมีคาเทากับขอ
           ใดตอไปนี้  ( EN1 )

1. 44 2. 45
3. 46 4. 47

อนุกรมเรขาคณิต ( Arithmetic  Series )
           อนุกรมเรขาคณิตจึงคือผลบวกของลําดับเรขาคณิต      ซึ่งสรางสูตรเฉพาะไดดังนี้
            Sn = a1 + a1r + a1r2 + a1r3 … + arn - 1         ....... ( 1 )
            r Sn = a1r + a1r2 + a1r3 … + arn – 1 +a1rn     ........( 2 )
  ( 2 ) – ( 1 )   (r – 1)Sn = a1rn – a1

จะได

Ex.19
        

Ex.20

ra n− )1(1 )1(1 −ra n
ิวเขม คณิตศาสตร อ.ชัยรัตน เจษฎารัตติกร (อ.เจีย) 5

                                       หรือกลับสูตรได

   กําหนดอนุกรม  1 + 2 + 4 + 8 +… + 2n – 1 + …   ผลบวกของอนุกรม
     ดังกลาว 10 พจนแรกเทากับขอใด

1.  511 2.  1,021
3.  1,023 4.  หาไมได

  ถา  a  เปนจํานวนจริงลบ  และ  a20 + 2a – 3 = 0  แลว  1 + a + a2 - … + a19  มีคาเทากับขอใด
ตอไปนี้
1.  –2 2.  –3
3.  –4 4.  -5

r
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